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Sea n un álgebra de Lie nilpotente de dimensión finita sobre un cuerpo K de caracteŕıstica
cero. Sean

µ(n) = mı́n{dimV : (π, V ) es una representación fiel de n} y

µnil(n) = mı́n{dimV : (π, V ) es una nilrepresentación fiel de n}

Denotamos por z(n) el centro de n, si z(n) ⊆ [n, n] obtenemos que µ(n) = µnil(n) (ver [CR,
Theorem 2.4]). En general no es fácil determinar el valor de este invariante, aún para una dada
álgebra de Lie. Más aún, para muy pocas familias de álgebras de Lie se conoce el valor de µ
(ver por ejemplo [BM1], [CR], [Ro1], [Ro2], [S]).

Sea r ∈ N, el álgebra de Lie libre 2-pasos nilpotente de rango r es el espacio vectorial Lr =
Kr⊕

∧2Kr de dimensión r+ r(r−1)
2 , equipada con la estructura de álgebra de Lie [X,Y ] = X∧Y

para todo X,Y ∈ Kr. Es fácil ver que z(Lr) = [Lr,Lr], por lo tanto µ(Lr) = µnil(Lr). Por otra
parte, se puede ver que Lr es el nil-radical de una subálgebra parabólica del álgebra de Lie
semisimple de rango r de tipo B. La representación fiel de Lr que se obtiene al ser representada
de esta manera tiene dimensión 2r + 1. Esto muestra que µ(Lr) ≤ 2r + 1. En este trabajo
probamos el siguiente teorema:
Teorema. Sean r ∈ N y Lr el álgebra de Lie libre 2-pasos nlpotente de rango r. Entonces

(1) µ(Lr) =

⌈√
r(r−1)

2

⌉
+ 2 para todo r ≥ 5 y

(2) µ(Lr) = 2r − 1 para r = 2, 34.
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