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Definición. Un álgebra de Lie real simpléctica es una terna (R2n, µ, ω) tal que (R2n, µ) es un
álgebra de Lie y ω : R2n × R2n → R una 2-forma, no degenerada tal que

ω(µ(X,Y ), Z) + ω(µ(Z,X), Y ) + ω(µ(Y,Z), X) = 0 ∀X,Y, Z ∈ R2n.

Denotemos por C2 al conjunto de los mapeos bilineales y alternantes de R2n en R2n y por
ω0 : R2n × R2n → R la 2-forma simpléctica standard de R2n

ω0 =
n∑

i=1

ei ∧ en+i.

Sea W =
{
µ ∈ C2 : ω0(µ(X,Y ), Z) + ω0(µ(Z,X), Y ) + ω0(µ(Y, Z,X)) = 0

}
, subespacio vecto-

rial de C2, y S(R) el subconjunto de W tal que (R2n, µ, w0) es un álgebra de Lie real simpléctica.
El grupo simpléctico Sp(2n,R), actúa sobre S(R) por cambio de base y el conjunto de

órbitas S(R)/SP (2n,R) parametriza las álgebras de Lie simplécticas de dimensión 2n (salvo
simplectomorfismo).

De manera análoga a lo que ocurre en el estudio de otras variedades de álgebras, podemos
estudiar las nociones de ŕıgidez y degeneraciones en el conjunto S(R): dadas dos álgebras de Lie
simplécticas µ1, µ2 ∈ S(R) decimos que µ1 se degenera en µ2, y lo denotamos por µ1−→µ2, si
µ2 ∈ Sp(2n,R) · µ1 donde Sp(2n,R) · µ1 es la clausura de la Sp(2n,R)-órbita de µ1 con respecto
de la topoloǵıa eucĺıdea de C2. Decimos que un álgebra de Lie simpléctica µ es ŕıgida, si la
Sp(2n,R)-órbita de µ1 es un conjunto abierto de S(R), con respecto a la topoloǵıa heredada
de C2. Por último, diremos que el álgebra de Lie simpléctica (R2n, µ, ω0) es minimal si la
Sp(2n,R)-órbita de µ es cerrada.

Ovando en [Ov], clasificó las álgebras de Lie reales simplécticas de dimensión 4. En esta
charla, basados en dicha clasificación, estudiaremos los conceptos dados anteriormente.

Referencias

[Ov] G. Ovando, Four Dimensional Symplectic Lie Algebras, Beiträge zur Algebra und
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