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1. Estudiar las relaciones de precontacto en reticulos
distributivos.

2. Dar una representacién de tipo relacional para los reticulos de
precontacto.

3. Caracterizar relacionalmente a una clase de homomorfismos
entre reticulos de precontacto.

4. Introducir una clase de congruencia de reticulos que preservan
la relacién de precontacto y que permite definir una relacién
de precontacto en el reticulo cociente.

5. Dar una definicién adecuada de subdlgebra de precontacto.
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Si C C B x B es una relacién de precontacto, entonces

a<cb<=(a,~b)¢C
es una relacién de subordinacién sobre B. Reciprocamente, si
~<C B x B es una relacién de subordinacién sobre B, entonces
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es una relacion de Erecontacto sobre B.



Ejemplos

Definicion
Dada un dlgebra de Boole B, diremos que A : B —; 1d(B) es un
operador cuasi-modal sobre B si satisface:

> A(aAb)=AanAb

> Al=A



Ejemplos

Definicion
Dada un dlgebra de Boole B, diremos que A : B —; 1d(B) es un
operador cuasi-modal sobre B si satisface:
> A(aAb)=AanAb
> Al=A
Es sabido que, en algebras de Boole, los operadores cuasi-modales

son interdefinibles con las relaciones de subordinacién vy, por lo
tanto, con las relaciones de precontacto.



Ejemplos

Definicién
Un dlgebra (L, A\,V,—,0,1) es llamada reticulo distributivo con
un operador de negacién si:

» (L,A,V,0,1) es un reticulo distributivo.

> ﬁ(a\/b) :"a/\“b

> -0=1
En este caso, es posible definir una relacién de precontacto C_, de
la siguiente manera:

(a,b) e CL. <= —-aVv-b#1



Ejemplos

Sea (X, <, R) un conjunto ordenado dotado de una relacién
binaria R sobre X. Si consideramos el conjunto

Up(X) ={U C X : U es creciente}
y la relacién Cg C Up(X) x Up(X) definida por:

(U,V)eCr<= (Ux V)NR#0

Resulta que:
<Up(X), CR)

es un reticulo de precontacto.
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un grill si:

1.0¢G

2. Six<yyxeGentoncesy € G

3. Si(xVy)e G entoncesx € Goye€G.

Lema
Sea L un reticulo distributivo y G C L. Entonces G es un grill si y
sélo si G€ es un ideal.

Lema
Sea (L, C) un reticulo de precontacto y a € L,a # 0. El conjunto
C(a)={beL:(ab) e C} esun grill
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1. Se puede probar que la nocién de relacién de precontacto se
puede pensar como una funcién c: L — Grill(L) U {0} que
verifica las siguientes condiciones:

> c(aV b)=c(a)Uc(b)
> ¢(0)=10

2. Sillamamos C(a)* ={be L: b ¢ C(a)} y definimos una
funcién a: L — Id(L) como: a(a) = C(a)¢, tendremos que:

> afaVb)=a(a)Nal(b),
> «o(0) = A,
> Si a < b entonces a(b) C a(a)
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Espacios de precontacto

Definicion

Un espacio de precontacto es un par (X, R) donde X es un
espacio de Priestley y R es una relacion binaria, definida sobre X,
que satisface:

» Para todo x € X : R(x) es cerrado y decreciente,
» Para todo U € D(X), el conjunto:

ar(U)={xe X:R(x)NnU =0}

es abierto y creciente.



Representacion

Consideremos un espacio de precontacto (X, R). A continuacién
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(U,V)eCr<= UZ ar(V)

Entonces,

Teorema

Si (X, R) es un espacio de precontacto, entonces (D(X),Cg) es un
reticulo de precontacto.



Representacion

Consideremos un reticulo de precontacto (L, C). A continuacién,
definimos la relacién Rc € X(L) x X(L) de la siguiente manera:

(P,Q ER <= PxQRCC

Teorema
Si (L, C) un reticulo de precontacto, entonces (X(L), Rc) es un
espacio de precontacto.
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Dualidad

A partir de Ly, Ly reticulos de precontactoy h: Ly —> Ly un
homomorfismo de reticulos, definimos la funcién

h, : X(Lg) — X(L1) como h,(P) = h~%(P) para todo

P e X(Lo):

Teorema

Sean Ly, Ly reticulos de precontacto. Si h: L1 — Ly un
homomorfismo de reticulos. Entonces, las siguientes condiciones
son equivalentes:

1.
a) Va,b € Ly : (h(a), h(b)) € C; = (a,b) € C;
b) VP, Q € X(L2) se verifica:

(P,Q) € R = (h(P),h(Q)) € Ry



Dualidad

2.

a) Vae LhVx e Ly:(a,h(c)) ¢ Co=3be Ly:(b,c) ¢
Cl ya < h(b)
b) VP e X(Lz) y VQ S X(Ll)

(he(P),Q) € Ry = 3D € X(Ly) : (P,D) € Ry y Q C h,(D)



Teorema

Sea (L, C) un reticulo de precontacto. La aplicacion

@1 L — D(X(L)) definida por p(a) = {P € X(L) : a € P}, es
un isomorfismo entre reticulos de precontacto.

Teorema

Sea (X, R) un espacio de precontacto.La aplicacion

ex : X — X(D(X)) definida por ex(x) = {U € D(X) : x € U} es
un isomorfismo entre espacios de precontacto.



