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E. Bishop y R. Phelps demostraron en [BP] que para cualquier espacio de Banach X, el
conjunto de las funcionales lineales y acotadas que alcanzan su norma es un subconjunto denso
en X∗, el espacio dual de X. Pocos años después, Bollobás presentó en [Boll] una versión
cuantitativa de este resultado, conocida hoy en d́ıa como el teorema de Bishop-Phelps-Bollobás.
Este teorema afirma que, dado ε > 0, existe η(ε) > 0 tal que si x∗ ∈ SX∗ y x ∈ SX (aqúı, SZ
denota la esfera unitaria de un espacio de Banach Z) satisfacen

|x∗(x)| > 1− η(ε), (1)

entonces existen y∗ ∈ SX∗ e y ∈ SX tales que y∗(y) = 1, ‖y − x‖ < ε y ‖y∗ − x∗‖ < ε. Es decir,
si x∗ ∈ SX∗ casi alcanza su norma en x ∈ SX , se pueden encontrar y ∈ SX∗ e y ∈ SX tales que
y∗ alcanza su norma en y con y cerca de x y con y∗ cerca de x∗.

Recientemente [DKL, KL] se estudiaron dos versiones ligeramente distintas del teorema de
Bishop-Phelps-Bollobás, motivadas por caracterizaciones de dos propiedades geométricas de los
espacios de Banach: la convexidad uniforme y la suavidad uniforme. Estas propiedades, de-
nominadas Bishop-Phelps-Bollobás operator property (BPBop) y Bishop-Phelps-Bollobás point
property (BPBpp), fueron introducidas y estudiadas en el contexto de operadores lineales y bili-
neales a valores vectoriales. Siguiendo esta misma ĺınea, en [DKLM, DKLM2] hemos estudiado
versiones locales de las propiedades BPBop y BPBpp. Mostraremos las diferencias entre estas
propiedades locales y sus respectivas versiones uniformes, y su estrecha relación con propiedades
geométricas de los espacios de Banach.
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