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Se considera en un espacio métrico (X, ρ), un abierto propio Ω ⊂ X y, para cada β ∈ (0, 1),
una familia de bolas Fβ = {B(x, r) : x ∈ Ω, 0 < r ≤ βd(x,Ωc)}. El conjunto Ω estará provisto

de una medida de Borel µ duplicante sobre Fβ. Para esta familia se toma la clase de pesos Aβp ,
con 1 < p <∞, de funciones w ∈ L1

loc(Ω) para las cuales
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Se define Aβ∞ = ∪
1<p<∞

Aβp . En este contexto se obtienen caracterizaciones de Aβ∞ que usare-

mos para probar el teorema enunciado abajo. Con este propósito, se tomarán X = Rn, ρ = | · |,
dµ = dx, y se definirán los conjuntos de tipo local

Sβ(B) = ∪
x∈B

B(x, βd(x,Ωc)) t, Eβ(B) = ∩
x∈B

B(x, βd(x,Ωc)),

para B ∈ Fβ. Aśı mismo, introduciremos la clase de pesos Bp,β ( 1 < p <∞ ) dada por

w ∈ Bp,β si y sólo si sup
B(ξ,r)∈ttFβ

|B(ξ, r)|p∫
B(ξ,r)w dx

∫
Sβ(B(ξ,r))−B(ξ,r)

w(x)|x− ξ|−npdx <∞ .

Se estudiarán operadores locales de tipo integral singular de la forma

Tβ,ηf(x) = vp

∫
Ω
K(x, y)η(

|x− y|
βtd(x,Ωc)

)f(y)dy ,

para x ∈ Ω , donde K es un núcleo estándar y η una función C∞ tal que 0 ≤ η ≤ 1 con soporte
en B(0, 1).

El resultado principal es el siguiente

Teorema: Dados 1 < p < ∞ , 0 < β < 1, Tβ,η operador de integral singular local, si

w ∈ Aβ∞∩Bp,β entonces existe C > 0 tal que, para cualquier f que satisface f
w ∈ L

∞(Ω), se tiene∫
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, donde mBg = 1
|B|

∫
B g dx. Rećıprocamente, si existe C > 0 tal que, para

cualquier f que satisface f
w ∈ L∞(Ω), y para cada j = 1, 2, ... , n, se tiene

∫
B |R

tβ,η
j f(x) −

mBR
β,η
j f | dx ≤ C‖ fw‖∞

∫
B w dx si B ∈ Fβ

2
, y

∫
B |R

β,η
j f(x)| dx ≤ C‖ fw‖∞

∫
B w dx si B ∈

Fβ −Fβ
2
, donde Rβ,ηj es la j-ésima transformada de Riesz local, entonces w ∈ Aβ∞ ∩B1+ 1

n
,β.


