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Sea Φ la clase de todas las N -funciones ϕ : [0,∞)→ [0,∞). Sea Ω un subconjunto medible
y acotado de Rn. Para cada ϕ ∈ Φ, definimos el espacio de las funciones medibles Lebesgue f
definidas sobre Ω.

Lϕ(Ω) = {fmedibles :

∫
Ω
ϕ(λ|f(x)|)dx <∞, para algún λ > 0},

donde dx es la medida de Lebesgue sobre Rn.
Dada una función f ∈ Lϕ(Ω), definimos como µϕ(f), el conjunto de mejores aproximantes por
polinomios a la función f . Es decir, un polinomio P es un mejor aproximante de f si y sólo si,
se cumple ∫

Ω
ϕ(|f(x)− P |)dx = ı́nf

Q∈Πm

∫
Ω
ϕ(|f(x)−Q|)dx,

donde Πm es el espacio de los polinomios algebraicos, definidos sobre Rn de grado a lo sumo m
y tal que Πm ⊂ Lϕ(Ω).
En este trabajo demostramos la siguiente caracterización de µϕ(f),
P ∈ µϕ(f) si y sólo si se satisfacen ambas desigualdades∫

Ω∩{f>P}
ϕ−(|f − P |)Qdx ≤

∫
Ω∩{f≤P}

ϕ+(|f − P |)Qdx

∫
Ω∩{f<P}

ϕ−(|f − P |)Qdx ≤
∫

Ω∩{f≥P}
ϕ+(|f − P |)Qdx

donde ϕ+ y ϕ− son la derivada por derecha y por izquierda respectivamente de ϕ. Lo anterior
resulta una extensión del trabajo de Acinas, Favier y Zó [AFZ], ya que ellos caracterizan el
operador µϕ(f) para una ϕ de caracteŕısticas similares a las nuestras pero con la condición
extra de que sea de clase C1[0,∞).

Por último, extendemos la definición en forma continua del operador para funciones de
Lϕ+

(Ω). Dicha extensión fue considerada en [AFZ] y también en [C] en situaciones particulares.
La no diferenciabilidad requerida a ϕ hizo necesaria la utilización de técnicas diferentes para la
demostración de existencia.
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