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Una hipótesis muy general y difundida para la suavidad de una medida es la llamada condi-
ción de duplicación. Una condición que refina o da más información es la condición de regula-
ridad. Decimos que µ es regular si existe una constante C y un exponente t que para cualquier
factor Λ > 1, verfican:

µ(B(x,ΛR) ≤ CΛtµ(B(x,R)). (1)

El menor t que verifica esta condición se conoce como la dimensión de regularidad o de As-
souad de la medida. Volverg y Konyagin probaron que, igual que en el caso de la dimensión de
Hausdorff, hay una relación entre la dimensión de Assouad de una medida y la de su soporte:
dimA(µ) ≥ dimA(supp(µ)).

En este trabajo demostramos que si E es un subconjunto compacto de la recta real con
dimensión de Assouad positiva y t > dimA(E) (ó t = ∞), hay una medida soportada en E
con dimensión de Assouad t. Además exhibimos ejemplos que muestran que la hipótesis de
positividad en la dimensión no puede removerse, incluso cuando el conjunto es infinito.

El mayor t para el cual se verifica la desigualdad opuesta a (1) se llamada la dimensión
inferior de µ y es menor o igual que la dimensión inferior de su soporte, como probaron Bylund
y Gudayol. Por último mostramos que si, además, la dimensión inferior de E es positiva, dados
números s y t con 0 < s < dimL(E) y dimA(E) < t hay una medida µ soportada en E con
dimL(µ) = s y dimA(µ) = t.


