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Sea L0 la clase de todas las funciones medibles de Lebesgue definidas sobre [0, a), 0 < a <∞, con valores
en la recta real extendida y finitas en casi todas partes. Para f ∈ L0, denotamos por f∗ su reordenamiento
decreciente. Sean φ : [0,∞) → [0,∞) una función convexa, continuamente diferenciable, con φ(0) = 0 y
φ(t) > 0 para todo t > 0, y w : (0, a) → (0,∞) una función peso decreciente y continua. Para f ∈ L0,
definimos

Ψw,φ(f) =

∫ a

0
φ(f∗(t))w(t) dt.

Denotamos por Λw,φ el espacio de Orlicz–Lorentz definido por Λw,φ := {f ∈ L0 : Ψw,φ(rf) <∞ ∀ r > 0}, y
por Λw,φ′ el espacio definido de manera análoga, donde φ′ denota la derivada de φ. Dada S un subespacio de
Chebyshev de dimensión finita, B ⊆ (0, α) un conjunto medible Lebesgue de medida positiva y f ∈ Λw,φ,
consideramos el problema de hallar g ∈ S tal que

Ψw,φ((f − g)χB) = ı́nf
h∈S

Ψw,φ((f − h)χB).

En esta charla, mostramos con argumentos similares a los usados en [1] que un tal g ∈ S existe. Llamamos
a este g una mejor aproximación (m.a.) de f desde S sobre B.

Además, presentamos una nueva caracterización de las mejores aproximaciones. Más precisamente, pro-
bamos que g es un m.a. de f desde S sobre B si y sólo si

0 ≤ sup
σ∈A(f−g)χB

[∫
N(f−g)∩B)

w(σ)φ′(|f − g|)sgn(f − g)h+ φ′+(0)

∫
Z(f−g)∩B

w(σ)|hχB|

]
∀h ∈ S. (1)

donde Af := {ρ : (0, α)→ (0, α) : ρ preserva la medida en (0, α), |f | = f∗ ◦ ρ, c.t.p.}.
En este contexto, Λw,φ ⊂ Λw,φ′ , por lo que la condición (1) tiene sentido incluso cuando f ∈ Λw,φ′ .
También, mostramos que para toda función f ∈ Λw,φ′ existe al menos un g ∈ S que satisface (1), al
que denominamos mejor aproximación extendida (m.a.e.). Además, obtenemos diversas propiedades de
las m.a.e. y demostramos que son casi óptimas en Λw,φ′ . Más precisamente, probamos que si f ∈ Λw,φ′ ,
entonces toda m.a.e. g satisface

Ψw,φ′((f − g)χB) ≤ C ı́nf
h∈S

Ψw,φ′((f − h)χB),

cuando φ′+(0) = 0. Por otra parte, cuando φ′ es una constante positiva, demostramos que las m.a.e.
verifican una propiedad análoga respecto de la cuasinorma de Lorentz, esto es,

‖(f − g)χB‖w,p ≤ C ı́nf
h∈S
‖(f − h)χB‖w,p, 0 < p ≤ 1.
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