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El operador logaŕıtmico log(−∆) ha recibido considerable atención en los últimos años ([1]), en conexión
con el laplaciano fraccionario (−∆)s, 0 < s < 1, a través de la relación log(−∆) = ∂s(−∆)s|s=0. Este es
un operador no local que surge naturalmente como ĺımite entre la teoŕıa local, asociada a −∆, y la no
local, asociada a (−∆)s. Su estudio se ha extendido recientemente a variedades riemannianas ([2]) y a
grafos generales ([3]).

En esta charla consideraremos el operador logaŕıtmico de Schrödinger logLV , asociado al operador LV =
−∆ + V en Rd, con un potencial V ≥ 0 y V 6≡ 0. El operador logLV se define mediante cálculo funcional
a partir de la medida espectral de LV , y admite también una caracterización alternativa como la derivada
en s = 0 de la potencia fraccionaria LsV .

Extenderemos los resultados del caso clásico ([4]) al caso Schrödinger con potenciales V que satisfacen
una desigualdad reverse-Hölder de exponente q > d/2. Mostraremos que el semigrupo del calor {T V

t }t>0

generado por LV , a diferencia del semigrupo clásico, no es markoviano, lo cual produce diferencias sustan-
ciales respecto del caso eucĺıdeo. En particular, obtendremos una representación puntual de logLV en la
que, junto a los términos usuales de tipo derivada e integral fraccionaria, aparece un término no constante
que depende de la función de radio cŕıtico ρ asociada al potencial V . Como aplicación, resolveremos el
problema de valores iniciales ∂tu = −(logLV )u, u(x, 0) = f(x), para f en un espacio Lipschitz adaptado
al marco de Schrödinger, en términos de la integral fraccionaria asociada a LV .
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