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El teorema de Lochs y sus generalizaciones son teoremas de conversión entre bases de numeración (ver,
por ejemplo,[1]). Estos estudian el comportamiento del número de d́ıgitos en el desarrollo de un número
real en una cierta base que quedan determinados como función del número de d́ıgitos conocidos en alguna
otra base. Este tipo de resultados, en general, se establecen en casi todo punto o en medida, con respecto
de una medida boreliana del intervalo [0, 1]. El teorema que Lochs probó en 1964 [4] compara el desarrollo
decimal y el desarrollo en fracciones continuas.

El caso de los desarrollos en bases enteras b1 y b2 fueron estudiados por Dajani y sus colaboradores (ver,
por ejemplo, [2] y [3]). En estos trabajos se prueba que si Ln(x, b1, b2) denota la cantidad de d́ıgitos en la
base b2 que se pueden determinar si se conocen n d́ıgitos de x ∈ [0, 1] en base b1, entonces,

ĺım
n→∞

1

n
Ln(x, b1, b2) =

ln b1
ln b2

c.t.p. (1)

para la medida de Lebesgue. Decimos que un número x ∈ [0, 1] no es de Lochs si (i) no es b1 o b2-ádico
y (ii) no cumple el ĺımite (1). En esta comunicación mostraremos que si b1 y b2 son coprimos, existe un
conjunto no numerable de números que no son de Lochs. Más precisamente, probaremos que la constante
de Liouville en base b2 y sus generalizaciones de la forma

z =
∞∑
j=1

aj · b−j!2 , aj ∈ {1, ..., b2 − 1}

satisfacen que

ĺım inf
n→∞

Ln(z, b1, b2)

n
= 0.

Además, mostraremos que el conjunto excepcional para el ĺımite (1) y las clases de Jarnik están vinculadas.
En efecto, si z ∈ [0, 1] es tal que existe r ∈ [0, 1) para el cual

ĺım inf
n→∞

Ln(z, b1, b2)

n
= r

ln b1
ln b2

,

entonces el exponente de irracionalidad de µ(z) de z satisface que

si r 6= 0, µ(z) ≥ máx{2, 1/r} y si r = 0, µ(z) =∞.

Trabajo en conjunto con Eda Cesaratto (Universidad Nacional de General Sarmiento, CONICET, Argen-
tina).
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