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En esta presentacion, consideraremos un espacio métrico (X, d) con la propiedad de homogeneidad débil
y un abierto propio 2 C X tal que las bolas contenidas en él son conjuntos conexos. Para cada 3 € (0, 1),
se tomard la familia de bolas Fg = {B(z,7) : x € Q,r € (0, Bd(x,Q°)]}. Ademas, 2 estard provisto de
una medida de Borel ;1 que duplica sobre alguna familia F3. Ahora, si f € Llloc (Q), se define la funcién
maximal $-local de f con respecto a p como

Mgpf(z) = sup &@/Blfldu-

BeFg:xzeB 1%

Se dird que w > 0 en c. t. p. de £ es un peso Cg, con p € (0,00), si existen constantes positivas C, 6 tales
que, para cualesquiera B € Fg y F2 C B medible, se tiene

Jwansc (ZEg)e/Q(MﬁXB)pw dy

También, para f € L}Oc (Q2), definimos la funciéon maximal sharp f-local de f con respecto a u como

1 1
sup B/ |f — fBldp + sup B/ |fldp .
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En reuniones anteriores de la UMA mostramos que, bajo la suposicién de que el espacio métrico (X, d)
tiene la propiedad de que para ciertas intersecciones de bolas hay una dilatacién de una bola dentro de la
interseccién que contiene a una de ellas (lo cual R™ lo verifica) y que con la medida p hay diferenciacién
de Lebesgue en 2, dados ¢ € (1,00), p € (1,q), 8 € (0,1), existen v € (0,8) y v € (0,7) tales que, si
w € Cy, hay una constante C' tal que

[upywanze [ (mts) wan

para cualquier f € L>(€, ) con soporte en una bola de F,,. También se ha mostrado en presentaciones

MEf () =

previas que la desigualdad anterior es una condicién suficiente para que un peso esté en la clase cﬁ .
Como en [1] y [2], consideramos las siguientes clases de Muckenhoupt locales.

Definicién 1: Sea w € L}, .(£2) no-negativo en c. t. p. de Q y p € (1, 00). Diremos que w es un peso en Ag

si hay una constante C' tal que, para toda B € Fg,
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Para p = 1, diremos que w es un peso en A’f si hay una constante C' tal que, para toda B € Fg,

(i =) (g00) =

donde el infimo se toma en c. t. p. de B. Para p = 0o, se definird entonces
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Ahora, En [3], dado A C R medible (Lebesgue), se dice que A es homogéneo si hay una constante o € (0, 1]
tal que
AN (x —r,z+71)| > or,

para todo r € (0,00) y c. t. p. € A. En tal articulo se ve que la condicién C, (en R) caracteriza (en
un cierto sentido) a los conjuntos homogéneos. Nuestro objetivo serd obtener una caracterizacién andloga
para la clase Cg . Con este fin damos la siguiente definicion.

Definicién 2: Sea A C 2. Diremos que A es homogéneo localmente (con respecto a la medida p) si, dado
B € (0,1), hay un og € (0, 1] tal que

p(ANB(z,r) 2 opp (B (z,7)) ,

para c. t. p. z € Ay todo r € (0, Bp(z)].

Para obtener nuestros resultados, pedimos ademas que para la medida p existan constantes positivas C,
0 y 0" (que pueden depender de ) tales que, para todos t > 1y B € Fa/ts

C " u(B) < u(tB) < Ct'u(B). (1)

Ahora, enunciamos nuestro primer resultado.
Teorema 1: Sean w € A%, y A C Q para el cual hay un AcC Atal que u (A) =0y A— A es homogéneo
localmente con respecto a p. Entonces, wy4 € Cg para todo p € (0,00).

También, por los resultados en [2] podemos deducir que, si w € Ago y v es la medida inducida por w con
respecto a u (dv = w du) entonces w™! € Ago con respecto a la medida v y existen constantes C > 1y
e € (0,1) tales que, para cualesquiera B € F3 y E C B medible, se tiene

/Ew—l dygc(zggY/Bw—l dv .

Asi, con esta observacion obtendremos el siguiente reciproco parcial del Teorema 1.
Teorema 2: Sean 5 € (0,1) yw € A5, Entonces, hay un 3 € (0, B) tal que, para todo o € (0, 8'], 81 0, y 0.,
son exponentes que verifican (??) sobre F,, con la medida v y wyxa € Cy' para algin p € (6., (0,,¢)" ", 00),

existe un A C A tal que p (ﬁ) =0y A— A es homogéneo localmente con respecto a p.
Finalmente, veremos también que cierta condicion adicional sobre un peso en Cg implica que esté en AL
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