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Sea (Ω,A, µ) un espacio de medida y sea M =M(Ω,A, µ) el conjunto de todas las clases µ-equivalentes
de funciones A-medibles en un conjunto cerrado y acotado Ω ⊂ R.

Sea Φ : [0,∞)→ [0,∞) una función convexa tal que Φ(0) = 0, Φ(t) > 0 si t > 0.

Adicionalmente, se supondrá que la función Φ cumple con la condición ∆2, es decir que exista una
constante K tal que para todo x en el dominio de Φ, vale Φ(2x) ≤ KΦ(x).

Entonces

LΦ(Ω) :=
{
f ∈M :

∫
Ω

Φ(|f |)dµ <∞
}

es un espacio de Orlicz.

Dado un conjunto S ⊂ LΦ(Ω), un elemento s∗ ∈ S es llamado una mejor Φ-aproximación de f ∈ LΦ(Ω)
de la clase aproximante S, si y sólo si∫

Ω
Φ(|f − s∗|)dµ = ı́nf

s∈S

∫
Ω

Φ(|f − s|)dµ

En [1] se demostró que basta pedir que Φ sea continua por izquierda y que la clase aproximante S ⊂ L∞(Ω)
sea un subespacio de dimensión finita, para que cualquier f ∈ LΦ tenga al menos un mejor aproximante
s∗ ∈ S.

La unicidad del mejor aproximante es un problema que ha sido extensamente estudiado en [3],[4],[5] y
particularmente en [2] se desarrolla un panorama general sobre el estado de la cuestión.

Se plantea un problema geométrico al considerar Φ convexa pero no estrictamente convexa. Luego se
prueba la unicidad para clases aproximantes muy generales y se extienden resultados al espacio LΦ

algunos hechos conocidos en L1 y presentados en [3] y [2].

Finalmente, se discuten algunos interrogantes abiertos.

Trabajo en conjunto con Dr. Sergio Favier (IMASL-UNSL-CONICET).
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