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Dada f € LP(R™), 1 < p < oo, consideramos la condicién introducida por Hajlasz [1],

(@) = f(y)| < (9(z) + 9(y))|z -yl

con g € LP(R™), y llamamos D(f) al conjunto de todas las funciones g € LP(R™) que cumplen esta
desigualdad. Siguiendo a Hajlasz definimos

M = {f € LP(R"): 3g € D(f)}
el cual es un espacio de Banach con la norma dada por

LAl + W F e

donde || f[|yy1. == infgep(s) l9llp-

Es sabido que para p > 1 vale que M coincide con el el espacio de Sobolev clasico WP, La situacién
es diferente cuando p = 1. En este caso se sabe que M = Hb! siendo éste el espacio de Hardy-Sobolev
de funciones de L'(R™) con derivadas primeras en el espacio de Hardy H*(R").

El objetivo de esta charla es mostrar que las técnicas introducidas por Macias y Segovia en [2] pueden
aplicarse para obtener una descomposicién atémica para funciones de M1,

Decimos que una funcién a es un dtomo si tiene soporte contenido en una bola B y es Lipschitz con
constante acotada por 1/|B|.

Demostramos que si f € M5! existen una sucesién de dtomos a; y una sucesién numérica u; tales que
j J
=Y uja;
J

con convergencia en M1 y tal que

> il < Cllfllya
i

De esta descomposicién resultan inmediatamente demostraciones alternativas de la igualdad M = H11
y de la equivalencia entre || f|| ;1.1 y | N f[[1 siendo N f la maximal de Calderén.
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