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Es conocido que en cualquier conjunto ordenado 〈P,≤〉 con último elemento 1 se puede definir una
estructura de álgebra de Hilbert definiendo una implicación →≤ por medio de la fórmula

a→≤ b :=

{
1 si a ≤ b
b si a � b

.

Esto motiva estudiar álgebras de Hilbert sobre estructuras algebraicas ordenadas de tal forma la im-
plicación de Hilbert sea compatible con el orden inducido por la estructura algebraica. En particular
podemos estudiar implicaciones de Hilbert compatibles en semiret́ıculos [1] [3] y en ret́ıculos distributivos
[5]. Algunas de estas clases de álgebras resultan ser variedades. Particularmente interesante es la variedad
de las álgebras de Hilbert distributivas definidas y estudiadas en [5].

En objetivo central de esta comunicación es estudiar, desde un punto de vista topológico, las implicaciones
compatibles que se pueden definir en un ret́ıculo distributivo acotado. La noción central que introduciremos
es la noción de extensión de Hilbert de un espacio de Priestley.

Una extensión de Hilbert de un espacio de Priestley 〈X,≤X , τ〉 es un conjunto ordenado 〈Y,≤〉 cumpliendo
las siguientes condiciones:

1. 〈X,≤X〉 es un subconjunto ordenado de 〈Y,≤〉, es decir X ⊆ Y y ≤X=≤ ∩ (X ×X).

2. Para cada y, z ∈ Y , si y � z, entonces existe x ∈ X such that x ≤ y y x � z.

3. ↑ U →Y ↑ V =↑ ((↑ U →Y ↑ V ) ∩X), para cualquier U, V ∈ D(X), donde U →Y V = {y ∈ Y :↑ y ∩ U ⊆ V }
es la implicación de Heyting definida en el ret́ıculo Up(Y ).

4. La familia KY = {(↑ U)c : U ∈ D(X)} es una base para una topoloǵıa τKY
definida en Y tal que 〈Y, τKY

〉
es un espacio de Hilbert (ver [1] o [2] para la definición de espacio de Hilbert).

Si 〈Y,≤〉 es una extensión de Hilbert de un espacio de Priestley 〈X,≤X , τ〉, entonces se prueba que

1. El ret́ıculo distributivo de los abiertos-cerrados y crecientes D(X) dotado de una implicación de Hilbert
⇒ definida por

U ⇒ V = (↑ U →Y ↑ V ) ∩X

para todo U, V ∈ D(X), es una implicación compatible y por lo tanto (D(X),∪,∩,⇒, ∅, X) es un álgebra
de Hilbert distributiva.

2. El conjunto ordenado de las implicaciones compatibles en un ret́ıculo distributivo acotado L es isomorfo
al dual del conjunto ordenado de las extensiones de Hilbert del espacio de Priestley de L.

Además, los resultados anteriores permiten desarrollar una dualidad tipo Priestley para las álgebras de
Hibert distributivas. Esta dualidad extiende la dualidad de Esakia para las álgebras de Heyting.

Trabajo en conjunto con Leonardo Cabrer.
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